NAILO062 Logika: 11. cviceni

Piiklad 1. Prevedte nasledujici formule do PNF. Poté najdéte jejich Skolemovy varianty.
(a) (Vy)(Bx)P(z,y) = Qy, 2)) A By) (Vo) R(z,y) V Q(z,y))

(b) (Bz)R(z,y) < (Vy)P(z,y)

(c)

~((Va)(Fy) Pz, y) = (Fz)(Fy) R(z,y)) A (V) =(3y)Q(2, y)

Pii
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iklad 2. Prevedte na ekvisplnitelnou CNF formuli, zapiste v mnozinové reprezentaci.
) (Vy)(Bx)P(z,y)
b) =(Vy)(Fz)P(z,y)
(¢) =(F2)((P(z) = P(a)) A (P(x) = P(b)))
(d) (32)(vy)(32)(P(z,2) A P(z,y) = R(z,y))

Piiklad 3. Ovérte nasledujici. (Tj. Skolemova varianta nemusi byt ekvivalentn{ ptivodni{ formuli.)
(a) = (Vo)P(z, f(z)) = (Vz)(3Fy) P(x, y)
(b) b~ (Va)(Jy) Pz, y) = (Vo) P(, f(z))

Priklad 4. Necht T' = {¢1, p2} je teorie v jazyce L = (R) s rovnosti, kde:

pr= (Y R(y,z
po = (32)(R(z,2) A R(z,y) A (Vw)(R(w, 2) A R(w,y) = R(w, 2)))

(a) Pomoci skolemizace sestrojte oteviené axiomatizovanou teorii 7" (pifpadné v $irsim jazyce
L") ekvisplnitelnou s T'. (2b)

(b) Bud A = (NU {0}, R4), kde (n,m) € R* pravé kdyz n déli m. Naleznéte expanzi A’
L-struktury A do jazyka L’ takovou, ze A" |E=T'. (2b)

Piiklad 5. Necht T' = {¢1, p2, @3} je teorie v jazyce L = (<, f, g, h) s rovnosti, kde:

1= (Vu)(F)(Vz)(v <z —u< f(z))
w2 = (Fu)(Vo)(Fz)(v < A —u < g(x))
3= (Ju)(Vr)~u < h(z)

(a) Pomoci skolemizace sestrojte otevienou teorii 7" ekvisplnitelnou s T'.

(b) Bud A = (R, <,id, tg’,sin), kde < mé sviij obvykly vyznam na R, id(r) = r pro viechna
r € R, tg'(kn/2) = 0 pro k € Z, tg'(r) = tg(r) (tg je funkce tangens) pror # kn/2 s k € Z
a sin je funkce sinus. Naleznéte expanzi A’ struktury A takovou, ze A" = T".



