NAILO062 Logika: 3. cviceni

Piiklad 1. Méjme dany graf G (neorientovany, bez smycek) a dva jeho vrcholy u,v. Sestrojte
vyrokovou formuli, kterd je splnitelna, pravé kdyz:

(a) G je bipartitni,

(b) G m4 perfektni parovani,
()

(d)

a v lezi v jedné komponenté souvislosti,

u
G je souvisly.

Piiklad 2. Pfevedte nasledujici vyroky do CNF a DNF (I) tabulkou (uréenim modeld), (IT)
ekvivalentnimi tpravami.

(a) (=pV@q) = (mg AT),

(b) (=p— (g — 1)) = p,

Piiklad 3. Uvazme nekone¢nou vyrokovou teorii T' = {p; — p;+1 | © € N} nad var(T).
(a) Které vyroky ve tvaru p; — p; jsou disledky 77

(b) Urcete vsechny modely 7.

Priklad 4. Necht [P| = n a méjme vyrok ¢ € VFp takovy, ze |M(p)| = m. Urcete pocet az na
ekvivalenci:

(a) vyroku ¢ takovych, Ze ¢ =1 nebo ¢ = ¢,

(b) teorif nad P, ve kterych plat{ ¢,

(c) uplnych teorii nad P ve kterych plati ¢,

(d) teorii T nad PP takovych, ze T'U {¢} je bezesporné.

Priklad 5. Sestrojte implikacni graf daného 2-CNF vyroku. Je splnitelny? Pokud ano, najdéte
néjaké feSeni.

(a) (p1V —p2) A(p2Vp3) A(=p3V —p1) A(=p3V =pa) A (paV ps) A (=ps V —p1),
(b) (p1V —=p2) A(p2Vp3) A(=p3 V1) A(=p3V —ps) A (paV ps) A (=ps V p1),

(€) (poVp2) AoV —p3)A(P1V—p3)A@1V—ps) A2V —ps) AoV —ps) A1V -ps)A(p2V
—ps) A (—p1 V=) A (pa V ps) A (ps V pe) A p1 A —pr.

) A
) A

Priklad 6. Pomoci jednotkové propagace zjistéte, zda je nésledujici Hornuv vyrok splnitelny.
Pokud ano, najdéte néjaké spliujici ohodnoceni.

(=p1 V p3 V p2) A (—p1 Vp2) Apr A (=p1 V —p2 V p3)A
(mp2 Vs V p1) A (mpa V —p3 V —p2) A (pa V —ps V —pe)



Piiklad 7. Pomoci algoritmu DPLL rozhodnéte, zda je nésledujici CNF formule splnitelna.

(a)

(=p1 A =p2) A (=p1 Ap2) A (pr A—p2) A (p2 A —p3) A (p1 A ps)
(b)

(=p1 Ap3 Apa) V (P2 Aps Apa) V (mp2 A =pe A —p3) V (—pa A —pa)V
(P2 A =p3 A =p1) V (p2 Aps Ap3) V (p2 A —pe A —pa) V (p1 A ps)V
(p1 Aps) V (=ps Aps A—ps) V (p1 A —p3 A —ps)

Piiklad 8. Véta o ¢tyfech barvach tika, ze nasledujici mapy lze obarvit 4 barvami tak, ze zadné
dva sousedici regiony nemaji stejnou barvu. Najdéte takové obarveni pomoci SAT solveru.

(a) Mapa kraji Ceska (b) Tezsi instance




